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IN TR O D U C C IO N  G E N E R A L  (*)

Besarrollo m atem ática tj definición de los elem en
tos constitutiuos de la C ÍB B G JJl 0  T B 0 B J $ .  
B E L  C B A B T 0  i) de sus E B f  E S .— B e la B B -  
E £ G I 0 B  B E  I 0 B $ E B £ B  y de íft& S f  M E -  
B 0 S .  —  Esta B E E J 1 G J 0 B  se com bina con la 
de $ E B l£ J $ B ¡S J ! t :  es elemental é indefinible.—

[ * ]  D am os principio á la publicación de esta obra por el t e r c e r  C a p í t u l o ,  á 
causa de que para los dos prim eros hemos encontrado algunos obstáculos, que no los 
exponemos por no ser del caso.
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T $ 0 T ©  g C F A 0 T 0  expresan una relación de 
igualdad.— Ea idea de Í R A 0 0 Í T 0 B  ó R E E Á -  
C I 0 0  R E  Í 0 $ S  f  M E 0 0 S ,  supone la de 
S E 0 1 E Í A R Z A ; dos clases ó categorías  de 
m $ R 0 í T 0 0 E S . — Toda determinación C 0 $ 0 -  
T J T $ T F B $  exp resa  una relación de igualdad. 
— TBódulos: unidad F t E ® S 0 F J C $  g unidad 
R I $ T E 0 > 1 $ T J B $ .— Verdadero con cep to  cu a n 
titativo de la E * T E 0 S t 0 0 :  sus F 0 R ® A S  
fundamentales g B t ® E 0 S J © 0 E $ . — R ep resen 
tación de toda cantidad por medio de sig
nos.— Ea denominación num érica es una Í R E jl -  
S 1 R R ® .— Carácter elemental de la concepción  
num érica.— M edidas de la extensión: son re 
laciones numéricas g por consiguiente de 
I © 0 $ E B $ R . — A cep ción  de la palabra 0 1 E -  
0 1 0 $ .  —  El R 0 M E R 0  com o agregación de 
indiuiduos. —  Cantidades 0 J $ C R E T $ $  g c a n 
tidades 0 0 0 X 1 0 0 $ $ . — Ea cantidad de M A T E 
RIA es discreta.— Ras cantidades de E & T E 0 -  
$ 1 0 0  g R E 8©  son continuas. —  Ea medida 
de la cantidad 0 0 0 X 1 0 0 $  no se adapta  
á la R 0 R $ C I © 0 ;  sólo tiene por medida  
una cantidad racional.— Cantidad C O 0 F 0 S A  
ó de I 0 T E 0 $ I 0 $ 0  g 0 Í 0 E £ $ . — Brados de 
la cantidad Í R T E 0 $ I 0 $  1) medida de su 
increm ento ó decrem ento. —  Relaciones e n 
tre E S T A  g las cantidades C 0 0 T I 0 0 A  g 
B I S E  0 0 X 1 0 0 $ .

n i

25. Sabemos (Introd. C ap . I, núms. a y  5) que toda cien
c ia  no es sino el desenvolvimiento de una idea p a r t ic u la r , y  que para 
organizarse y  costituirse sintéticamente, seguir todos sus pliegues, 
m irar en sus profundidades, apoderarse de todos sus l in cam ie n 
tos, concretar b ien  su materia para penetrar en su interior c o n 
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t e n i d o ,  n ece s ita  f o r m u la r  le yes ,  fu n c io n e s  id e a le s  q u e ,  e sca 
p a n d o  á la d e l i m i t a c i ó n  o r d in a r ia ,  y  d e sc a r ta n d o  en  el sér  c u y a s  
m a n ife sta c io n e s  n os  ro d e a n ,  lo s  caracteres ó rasgos s u s c e p t ib le s  
de d e f i n i c i ó n ,  d e  m e d id a s  p r e c i s a s ,  f i jen  en  s ím b o lo s ,  en  c a r a c 
teres permanentes los  elCMCIMOS y  Seisal de  sus i n v e s t i g a c i o n e s ;  
co n sis t ie n d o  su p r i n c i p a l  p e r fe c c ió n  en la m ed id a ,  en las d e 
te rm in a c io n e s  de la c a n t i d a d ,  la c u a l  c o m o  c a te g o r ía  funda
mental d e l  e n t e n d im i e n t o  h u m a n o  (que c o n te m p la  las co sas  c o 
m o  unas, ó c o m o  muchas, ó  c o m o  colección de m u c h a s  u n id a 
des), y  e le m e n t o  universal y  necesario d e  to d a s  las i d e a s ,  es la 
más p r o p ia  para  ser  o b je t o  d e  u n a  c ie n c ia  e x a c t a ,  sin q u e  
n in g u n a  de  las q u e  o ste n ta n  tan  g lo r io s o  t í tu lo  y  a sp ira n  al 
d ic ta d o  de  tales p u e d a  ser e x tra ñ a  á sus com biuacioiies»

26. Las ciencias  q u e  en  g e r m e n  e n c ie r r a n  tales  determi
n a c io n e s , y  f i jan  de  un  m o d o  p r e fe re n te  las leyes ó fu n c io
nes q u e  u n e n  á lo s  d iv e r s o s  elementos d e l  mundo  fenomenal; 
qu e  c o m p a r a  la entidad  de las ideas  de  a c u e r d o  co n  la natu
raleza , y  d e te r m in a  la forma e n  q u e  m ás c o n v e n i e n t e m e n t e  
ha n  de  o fre cerse  p ara  c u m p l i r  la v id a  d e l  e sp ír i tu ;  q u e  r e c o 
n o c e  la c a n t id a d  y  la c o n s ig n a  p o r  m e d io  d e l  número, a p re 
cia y  d e te r m in a  la forma  c o n  r e la c ió n  á la m a te r ia  y  a l es
p a c io  q u e  la c i r c u n s c r ib e ;  q u e  estim a la a c c ió n  ó e l  m o vi
miento c o n  r e la c ió n  al t ie m p o  y  al e sp a c io ,  y  d is p o n e  la for
ma de  a c u e r d o  c o n  la a c c ió n  q u e  h a y a  d e  e je rc e rs e ,  p o n i e n d o  
en m a n o s  d e l  h o m b r e  el d o m i n i o  de  la n atu ra le za ,  y  p e r fe c
c io n a n d o  á la v e z  las a r t e s  ó a p l ic a c i o n e s ,  re g la d a s  en c u a n 
to á la doctrina, para  sa t is fa ce r  las n e c e s id a d e s  de la v id a  m a 
ter ia l ,  so n  las C ie n c ia s  M a te m á t ic a s  de q u e  h e m o s  h e c h o  m e n 
c ió n ,  y  q u e  c o n s t i t u y e n  el o b je t o  p re fe re n te  de  este  T ra
t a d o .

27. P rescin diendo de dar una idea clara y  cabal de ellas y  
de sus varias parte s , lo cual tendrá lugar en el siguiente C a
p í t u l o , nos dirigimos á hacer el desarrollo fundamental de los 
elementos ó relaciones  esenciales que forman la materia ó el 
principal conten ido de sus do c t r in a s  y  t e o r ía s , explanándolos 
y  defin iéndolos en conform idad al objeto,  y  añadiendo ciertas 
aclaraciones que s irvien do de com plem ento á todo cuanto lleva
mos d ich o, formen el núcleo  de las numerosas cuestiones, y  de 
todo cuanto en las ciencias  de la c a n tida d  integran tan b e
llo y  com p lejo  m eca u ism o.

28. La idea del número , en general,  se despierta en nosotros, 
por  la contem plación  de objetos distintos y  semejantes. Mas es
tos objetos , entre otros varios m odos, pueden determinarse, 
ya  por su colocación  relativa, ya  teniendo en cuenta, además 
de su situación, ciertos caracteres comunes á todos ellos, en 
los cuales se funda exclusivam en te su cualidad de homogé
n e o s .

Esta cualidad nos perm ite considerar una serie ó conjunto 
de cosas, com o resultado de la repetición en su posición de 
cualquiera  de ellas, y  aun c o n ceb ir  una sola cosa com o pro
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ducto d e  la a g l o m e r a c i ó n  s u c e s i v a  d e  o t r a  d e  s u  m i s m a  e s p e 
c i e ,  c u y a  r e p e t i c i ó n ,  h a s t a  f o r m a r  e l  t o t a l  d e  l a  p r i m e r a ,  d e 
t e r m i n a  l a  m a g n i t u d  ó  t a m a ñ o  relativo d e  a m b a s .

Siem pre que un conjun to  de objetos, ó un objeto  solo, 
puedan efectivam ente mirarse com o un t o d o  c o n s t i t u i d o  por 
la repetición de algún otro objeto  de su especie, tal conjunto o 
tal entidad recibe el nom bre de c a n t i d a d ,

29, Para  concretar  su naturaleza, apreciarla en su origen y  en 
sus varias form as, d istinguiendo las r e l a c i o n e s  con  que se liga 
á ese otro elem ento el núnuo o, la exam inarem os en su pro-

Íiio f u n d a m e n t o ,  en aquella  relación ó idea matriz, q ue seña- 
ando los caracteres comunes de h o m o g e n e i d a d  en los cuales se 

funda, fija su esencia propia  y  determ ina su contenido.

30. C o m p a ran d o  c u a l i d a d e s  no sólo co n c eb im o s semejanzas 
entre ellas, sino relaciones de otra especie, en virtud  de las 
cuales, aquel grado de semejanza, en el que, la blancura de la 
nieve, p or e jem p lo , nos parecería  superior á la de la leche; un 
objeto  una repetición  exacta del otro; ó si se q u iere ,  aquel 
grado en que se asemejan de representaciones mentales de un 
m ism o objeto. Entre las relaciones e l e m e n t a l e s  no hay  n in gu 
nas de m ayor  im portancia . El entendim iento  debe á ellas la 
coordin ación , el inventario , por  decirlo así, de todo lo que 
aprende y  sabe. Las relaciones de s e m e j a n z a  y  de m ás y  me
n o s  sirven de guía al sabio para traducir la verdad apaiente 
de los fen óm en os con la uniform idad real que las leyes  de la 
naturaleza farmulan. Lo blanco y  lo negro se asemejan en los 
colores; todas las substancias materiales en cuanto capaces de 
im presionar los órganos sensibles; todas las cosas que exis
ten ó á que atribuim os una existencia ficticia, en esta mis
ma razón de existir. La com paración de un objeto  con otro 
nos da la percep ción  de la s e m e j a n z a ,  v  la com paración de 
estas semejanzas con aquéllas que suelen haber entre cuales
quiera  objetos de una c o lección , nos la hace co n c eb ir  g r a n d e  ó  
p e q u e ñ a .  P erc ib ie n d o  en las cosas m ayo r  ó m en or sem ejan 
za, las vem os com o acercarse ó alejarse entre sí. Entre el 
co lo r  de una rosa y  el de la nieve hallam os, por  decirlo  así, 
m a yo r  distancia que entre el color  de la nieve y  el de la 
azucena; la c e r c a n í a  y  la d i s t a n c i a  se presentan naturalmente 
al espíritu, com o sím bolos de la mayor ó menor semejanza, ó 
d e  lo que llam am os ordinariam ente semejanzas ó diferencias. 
C o m p a ran d o  el grado de semejanza que primariamente p e rc ib i 
mos entre sus f o r m a s ,  con los grados de semejanza en que 
suelen presentársenos las formas de los objetos de la misma 
clase, y  percib iendo que las últimas son ordinariam ente más 
altas, es com o llegam os de este m odo á co n ceb ir  la senie- 
j,!íl.:a com o una cualidad susceptible de g r a d o s ,  desde aquél 
en que un objeto nos parece una repetición exacta del otro, 
hasta aquel en que la sem ejanza nos parece desvanecerse del 
todo: á los grados más altos de m ayor semejanza damos el 
n om bre de s e m e j a n z a s ,  y  á los grados más bajos el de d i f e 
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ren cias .  En este sentido las semejanzas y  las diferencias no 
son más que grados diversos de la sem ejanza p r i m a r i a ,  y  por 
consiguiente r e l a c i o n e s  de r e la c i o n e s ,  las cuales por ser irre
solubles en o t r a s ,  son elementales y  por consiguiente indefini
bles.

No es exacto que p erc ib ir  la semejanza entre dos o b je 
tos es p erc ib ir  lo q u e t ienen de com ún  entre sí. Pudiera 
creerse que si la cualidad ó semejanza A ,  por ejem plo, nos 
parece mayor que B , es p o rque ve m os en A  la cantidad B  
y  otra más que llam arem os C; de lo que parece deducirse 
que la r e l a c i ó n  d e  mas y  menos es en todos casos co m p leja ,  sien
do uno de sus elementos la r e l a c  óil dn i g u a l d a d .  Pero la reso
lució n  de la relación  A > B  en B -( - C > B  no nos hace avan
zar un paso, p o rque en esta segunda expresión  subsiste sin 
descom posic ión  alguna la relación expresada por el signo j> .  
H ay  m uchas cosas en que la resolución  de A  en B-f-C es 
imposible ó  á lo m enos obscura. Una lon gitud puede apare
ce m o s  mayor que otra, aunque no percibam os la igualdad de 
la segunda con cierta parte determinada de la primera; y  cuan
do ju zga m os que un c o lo r  es más subido q ue otro, es im po
sible la resolución del prim ero en d o s  p o r c io n e s ,  úna de las 
cuales iguale al segun do. Los que consideran los objetos se
mejantes com o com puestos de dos porciones, úna común á to
dos ellos, y  otra no, es claro que no suponen en el un iver
so más que sem ejanzas y  diferencias c o m p leta s ,  descon ocien 
do las degradaciones sucesivas, y  las inedias tintas de que es sus
ceptible una cualidad simple sin dejar jamás de serlo, y  por 
m edio de las cuales va alejándose, por decirlo  así, progresiva
mente de sí misma.

31.  T a n t o  y  C u a n t o  —  del latín t a n t u s ,  q u a n t u s —  
significan lo  mismo que i g u a l ,  y  de c u a n t o  se derivó  c u a n t i 
d ad  ó c a n t i d a d  que en su origen significó i g u a l d a d .  El uso 
de las lenguas manifestando la verdadera  significación de las 
palabras, nos lleva  á veces al origen de las ideas.

C u an d o  h aciendo  diferentes alusiones á las personas ó á 
los objetos, etc.,  decim os: Tiene t a n t a  he rm o sura  ó b e l le z a
c u a n t a  g r a c i a — La n a t u r a l e z a  y  e l  firmamento o s te n ta n  su 
m a gn ificen cia  y  a le ja n  sus límites t a n t o  MÁS, c n a n t o  SON me
j o r  e s t u d ia d o s  y  e x p l o r a d o s  p o r  e l  a s t r ó n o m o — L a  c ie n cia
ESTARÁ t a n t o  MÁN ADELANTADA, CUaittO MEJOR CONOZCA LAS LE
YES de lo s  fenómenos  y  más perfectamente  las eslabone; e l  ré
g im e n  s ó lo  var ía ,  en  lo  c u a l  es á m e n u d o  c a p r ic h o s a  la le n 
g u a ,  y  lo s  s in ó n im o s  tanto y  cuanto a p l ic a d o s  á los  do s  t é r m i
n os  de  la c o m p a r a c ió n  e x p re s a n  la ig u ald a d  e n tre  e llo s .

ja .  Esto supuesto: ¿qué es señalar la cantidad de una c o 
sa? Señalar su medida (el número), esto es, señalar otra cosa 
ó relación conocida á lo que la primera es i g u a l .— C u an d o en 
efecto, se t ienen m uchas cosas semejantes, por ejem plo m uchos 
árboles, sonidos ó grados de calor, y  se desea reunirlos ó saber 
cuántos son, es necesario co n t ar l o s  ó c o m p u t a r l o s . Esto se



4 3 2  LECCION ES I)E M ATEM ATICAS PURAS Y A P L IC A D A S

hace tom ando prim ero úno, y  después otro, y  luego un terce
ro, y  así sucesivam ente, D espués de haber tom ado una de es
tas cosas, v .  gr. un sonido— q u e por su singularidad, constituye 
esencialmente el lint) de la c o l e c c i ó n  ó  del g r u p o — al tom ar 
otro form am os los q u e se llama d o s ,  si á estas dos v ib rac io 
nes ó  sonidos añadim os o t r o ,  form am os lo que se llama t r e s ,  
y  así sucesivam ente, añadiendo, en general, cada vez, una co 
sa á cada úna de las qne ya  teníamos formadas, vam os obte
niendo lo que se llama c u a t r o ,  c i n c o ,  & \

Luego: l a  c a n t i d a d  6 el c u a n t o ,  e s  el número que considera
mos en las cosas s e m e j a n t e s  bajo el punto de vista de su agregación. 
Aquello, pues, en que no hay agregación se llama úüOi(*) Cuan
do hay un agregado ó conjunto, lo determinamos por las pa
labras dos,  t r e s .  —  Pero como el m á s  ó  m e n o s  de una cua
lidad  está en ella misma, antes de toda comparación ó medida, 
pues el f u n d a m e n t o  de l a s  relaciones que percibimos en las 
cosas debe existir necesariamente en ellas, se deduce lógicamen- 
que la m a g n i t u d  c u a n t i t a t i v a  ó  c u a n t o  prop'amentc dicho,  no 
puede consistir sino en el más ó menos de las cualidades de los seres, 
en cuanto estén ó no sujetos d número, peso y  medida.

33. Reflexionando sobre todo lo que hem os dicho en los 
núm eros 28, 30, 31 y  32 observem os:

1 ?  La r e l a c i ó n  d e  m ás y  m e n o s ,  esto es, la idea de 
m a g n i t u d ,  y  por ende la de c a n t i d a d  (magnitud determi
nable), y  la ae  KÚinSro supone la de s e m e j a n z a ;  ó  en otros térm inos, 
la relación de i g u a l d a d  ó  d e s i g u a l d a d  no puede concebirse  
sino com parando cualidades de una misma especie: la semejanza 
al contrario, existe en m uchísim as cosas en que no p o d e
mos con ceb ir  el m ás y  m e n o s .  Encontramos por e jem p lo , mul
titud de grados en la blancura, en la fragancia, en las di
mensiones de un cuerpo, en el m ovim iento , en la fuerza, en 
lo v iv o  de las ideas, en lo agudo de los dolores; pero no po
dem os percibir  m ás ó  m e n o s  en lo recto, lo circular, lo trian
gu lar,  lo prism ático, lo cúbico; á lo m enos tom ando estas pa
labras en su significación matemática. En general no pode
mos percib ir  el más ó  el m enos en aquellas cualidades que 
se reducen á la mera existencia de ciertas con dic ion es inva
riables en los objetos c o m p a r a d o s .  Un objeto  no es prop ia
mente más hombre, ni más árbol, ni más piedra  que otro. El 
e s p a c i o  no es más ó m enos extenso que la m a t e r i a ,  porque en 
esta com paración prescindiríam os del desarrollo de la exten
sión, que es en lo  que ella puede ser mayor ó menor.

En consecuencia , cuando sin contraernos expresamente á

[ * ]  Todo hombre (¡ene exacta ¡d e a d e la  unidad, como elem ento constitu
yente y perceptible de la pluralidad, que le da á conocer desde temprano la s im 
ple intuición externa. íil que .-.abe qne significan muchos ó pocos, concibe muy bien lo 
<]Ue os; úno.
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una cualidad particular, afirmamos que un cuerpo es m ayo r  
que otro, se entiende en volumen ó tamaño. C u an d o  hablam os 
de más ó m enos hom bres, árboles ó piedras, nos referimos 
al número. C u an d o  hablam os de un grande hombre ó  de un 
gran escritor, la cualidad á que nos referimos es la fuerza mo
ral, la elocucnc'a, el ingenio. La r elació n  de más y  menos ó la 
ca n tidad  en general, se refiere siem pre á una cualidad, sea que 
la expresem os, ó que ya el uso de la lengua, ya las circuns-» 
tancias en que se habla, lo sugiera al entendim iento, sin q u e 
sea m enester  expresarla.

2 ?  Q u e  para poder a p r e c ia r  la re í a c s ó n  de más y  menos 
en las cosas c u a n t a s ,  y  en consecuencia  form arnos la idea 
exacta del número, de la m agnitud cuantitativa determ inable  ó  
c o m p u tab le ,  basta que entre ellas form e una c o l e c c i ó n  ó una 
pluralidad de partes, es decir, un todo o r g á n i c o  y  a rm ó n ic o ,  
y a  natural ó real¡ com o: la distancia entre dos lugares, la su
perficie de una pizarra, la mole de una m ontaña, el esfuerzo de 
un resorte com prim ido; ya  lógico ó concebido por la inteligen
cia, com o: un puñado de granos de maíz, el número de ani
males que hay  en un corral, ó el número de panes que hay  
en un cesta. La razón es, p o rq u e  los conceptos de uni
d a d ,  p l u r a l i d a d  y  t o t a l i d a d  q ue el entendim iento  apli
ca para ju zgar  las cosas com o c u a n t a s ,  en tanto se adaptan 
á la graduación ó determ inación  exacta de las variaciones de más 
y  menos, en cuanto todas están á igual distancia únas de otras, 
y  representan exactam ente el grado ó porción de cuantidad ex
presada por  el m ódulo  úno del que emanan; ó lo que es lo 
mismo, en cuanto todas las indagaciones y  combinaciones que se ha
gan con los diferentes adjetivos ó grados de cuantidad, son ne
cesaria y  absolutam ente verdaderos respecto de cualq uier  sér 
al que se aplique el adjetivo ú n o ,  pues estriban todos en sus 
r e l a c i o n e s  con él y  en las p r o p o r c io n e s  que tienen con su 
valor.

C o m o  base y  aplicación, en algún tanto, del razonamiento 
y  pr incip ios  sentados, teníam os en el e jem plo  del N ?  32, 
varios árboles, sonidos, grados de calor, con la propiedad carac
terística de ser cada úno tal individualidad y  no ótra, y  por 
eso pudim os num erarlos ó com putarlos cuantitivamentc, esto es, 
enlazarlos, agregándolos únos á otros y  form ando un t o d o  ló 
g ic o  de orden  su perior , com puesto de un núm ero m ayor  ó 
m en or  de partes individual y  cuantitativamente diferentes; de
biendo observarse para el objeto, que no es necesario que se 
parezcan en todo, basta que se asem ejen en algo; así si en
tre esas cosas ó cualidades semejantes que teníamos, no h u 
biésemos querido ó podido distinguir los sonidos de los gra
dos de calor, los habíam os com putado por la nota com ún de 
ser vib r a c io n e s  ó movimientos  o s c il a t o r io s  rapidís im os .

3 ?  Q u e  precisam ente porque las partes cuantitivas las 
consideram os bajo  una nota común, es que los unim os en una 
s o l a ,  en un todo h o m ó l o g o  y  definido,  consistiendo cabal
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m e n t e  en esto  e l  numerar, c o m p u t a r  ó medir.
4 ?  Q u e  c a d a  úna de estas cosas ó cualidades computa- 

bles, por oposición al c o n j u n t o ,  se llama u n i d a d .  P o r  tanto 
el t o d o  (*) es una m u l t i t u d  de u n i d a d e s  ó una p l u r a 
l i d a d .

Sentados estos prelim inares entrem os en m ater ia .

34.  Llámase m a g n i t u d , en general, toda cualidad de un ser ú 
objeto, susceptible por su misma naturaleza de aumentar ó disminuir 
absolutamente; esto es, de cambiar de intensidad y  de extensión, de 
ser grande ó pequeña, sin que deje de ser lo que es.

O  en otros térm inos:
Aquella propiedad en virtud de la cual es susceptible una cosa de 

aumento ó diminución.
Tales son la atracción  planetaria é interm olecular;  el m o

vim ien to , extensión  y  masa de los cuerpos; la lon gitud  del 
cam in o ó trayectoria  de un m óvil;  el esfuerzo m oscular  de 
los seres viv.os; el talento relativam ante considerado; la mora
lidad de las acciones racionales, etc.;  pues, todos y  cada uno 
de estos elem entos son a t r i b u t o s  ó c u a l i d a d e s  de los seres, y  
se com pren de que pueden  ser mayores ó menores, es decir, que 
por su naturaleza son susceptibles de aum ento ó d im inu
ción.

35. Todas las m agnitudes p ueden  considerarse d ivididas 
en dos g r u p o s  ó c a t e g o r í a s :

Unas com o la pesantez, la vibración atómica y  la masa son 
com parables con las de su misma especie (n ?  33, O b serva 
ción 2”), y  puede conocerse  su exp resión  c u a n t i t a t i v a ;  
pues si quisiéram os form arnos una idea axacta del c u a n t o  
de estas propiedades, v. g. d e l  peso de una mole, tom aríam os 
otro peso más ó m enos fam iliar  q ue nos sirviera de térm ino 
de com paración, por  e jem p lo  el q u i n t a l  m é tr ico ,  y  podríam os 
ve r  las veces que era m ayo r  ó m en or que d icha medida, de
term inan do así su m agnitud cuantitativamente. Y a  hem os visto 
com o la m agnitud m o delo  con q u e se compara y  por la cual 
se determima el c u á n t o  de las cosas, se l lama u n i d a d .

Luego: u n id a d , en general, es la magnitud 6 cantidad a bs o l u
t a  que se toma arbitrariamente,  ó que se elige para expresar en va
lores de ella (mediante e l  número), las diferentes magnitudes de su 
n a t u r a l e z a . (**)

[*J Con más precisión y generalidad, entiéndese por t o d o ,  aquello que siendo 
uno é  indiviso , está form ado de varias partes en las que puede resolverse; y  p o r  p a r 
t e s  cada úna de estas cosas ó elementos que lo constituyen.

( * * )  Cuando se dice que el planeta Júpiter  es m il y  doscientos veces mayor que 
la Tierra  q u e  h a b ita m o s ,  la T i e r r a  sirve de unidad  para la comparación de las dos
m a g n i t u d e s .  Al e x p r e s a r  q u e  hav en  u n  bolsillo setenta liras, que una piedra p e
s a  veinte arrobas, q u e  s o n  la s  once ( h o r a s )  d e  la  noche, la  unidad  ó el módulo es re s
pectivam ente l a  lisa, la arroba, la hora.
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36. Otras magnitudes, como el ingenio, la salud ó ro
bustez corporal, las afecciones del ánimo, la fuerza ó energía 
considesada en sí, etc. no son susceptibles de comparación
c u a n t i t a t i v a ,  de graduarse con e x a c t i t u d .  N o se sabe ni
puede saberse cuantas veces sería mayor ó menor el talento mi
litar de a n í b a l ,  ilustre general cartaginés, comparado con el 
de a l e j a n d r o  e l  g r a n d e ;  el brillo de las sublimes especula
ciones y fecundas producciones, realizadas en las ciencias
trascendentales y  positivas por el genio universal de l e i b n i t z ,  re
lativamente á las de d e s c a r t e s  ó  de n e w t o n :  es imposible me
d i r ,  hallar el v a l o r  c u a n t i t a t i v o ,  el c u a n t o  de tal virtud com
parada con otra. Nace esta imposibilidad de la misma natu
raleza de estas magnitudes, en atención, á que no pueden 
descomponerse en p a r t e s  que sirvan de término de compara
ción; y  sin unidad, no hay c o m p a r a c i ó n ,  no hay m e d i d a .

37. Hay, pues, r e l a c i o n e s  d e  m ás y  m e n o s ,  m a g n i t u d e s  
d e t e r m i n a b l e s  ó  s u s c e p t i b l e s  d e  a p r e c i a c i ó n  c u a n t i t a t i v a ,  por 
entrañar su concepto distinción de partes que pueden servir 
de t é r m i n o  d e  c o m p a r a c i ó n ,  las que en tal concepto se llaman 
c a n t i d a d e s  m a t e m á t i c a s ,  ó  simplemente c a n t i d a d e s ;  de donde 
se sigue que:

c a n t i d a d  es toda magn:tud, y  cu general todo aquello que, por 
constar de partes, es susceptible de apreciación cuantitativa, y  puede re
cibir aumento ó diminución.

Otras por su naturaleza no admiten apreciación cuantita
tiva, es decir, no puede conocerse e l  c u a n t o  de su e x is 
tencia.

38. Se sigue, por tanto, que toda cantidad es una magni
tud, pero no toda magnitud es una cantidad; pues el concep
to de magnitud sólo implica la cualidad de ser susceptible de 
aumento ó diminución, mientras que el concepto de cantidad 
entraña, además, la idea de posibilidad de apreciación cuanti- 
titava, ó sea la idea de ser m e n s u r a b l e .

39. En toda c o m p u t a c i ó n  c u a n t i t a t i v a  ó  m e n s u r a  entran 
necesariamente tres cosas: cantidad que se mide, unidad que sir
ve de término de comparación, y  resultado de comparación. 
Así, por ejemplo, si midiendo con el d e c á m e tr o ,  las dimen
siones de un jardín elíptico, se halla que su diámetro mayor 
tiene t r e s  d e c á m e t r o s  de longitud, hay entonces tres térmi
nos distintos: la c a n t i d a d  que se va á comparar (dimensiones 
del jardín), la u n i d a d  (que es el decámetro), y  el r e s u l t a 
d o  de la comparación t r e s ,  que se denomina n ú m e r o .

Los tres términos que hemos c o n c r e t a d o  en el ejemplo
anterior, son de necesidad a b s o l u t a ;  pues se requiere siempre 
para medir una c a n t id a d  (magnitud determinable), otra que sir
va de íi¡K> (unidad), lo que dará algún r e s u lt a d o  (número).

40. n ú m e r o ,  por tanto, es el resultado ó comparación de la um- 
con la cantidad; y como el n ú m e ro  determina la medida, el
valor cuantitativo, el c u a n t o  de la cantidad, se define, tam
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b ién, d iciendo: que es la expresión de la cantidad y a  com par a-
da- ( ' )  . . '

41. La unidad matemática o  módulo para va luar  la m a g n i 
t u d ,  es en todos los casos una cantidad c o m p u e s t a ;  es de
cir  d iv is ib le  en partes más p e q u e ñ a s ,  que á su vez pudieran 
tomarse com o nuevas unidades, toda vez que, según la  defini
ción, la e lección  de ésta es arbitraria. A s í  en el  ejem plo 
anterior, la un id ad  d e c á m e t r o  (entidad indivisa), podem os con 
siderarla, com o formada de diez partes iguales llamadas metros, 
ó de cien partes iguales, denom inadas decímetros, ó de m il iguales, 
llamadas centímetros; si, pues, se toman p o r  unidades inde
pendientes, sucesivamente el metro, ó decímetro, ó centímetro, en
tonces el va lor  cuantitativo de la dim ensión aludida, será res
pectivam ente treinta metros, ó trescientos decímetros, ó tres m il cen
tímetros, en lugar de t r e s  d e c á m e t r o s .

Esta propiedad de la unidad  matemática de ser esencialwen- 
te divisible, la distingue de la unidad filosófica que se con s i
dera elemental; es decir, esencialmente indivisible, y  es com o el lí
m ite, el e lem énto indesco m pon ible  de cada especie de cantidad.

42. Pero el espíritu hum ano no alcanza en sus investi
gaciones esa un idad filosófica, ese elem ento para m edir  las 
cantidades de su especie, y  no conoce por tanto el v a lo r  ab
soluto de las m agnitudes.

N adie con o ce , en absoluto, el  vo lu m e n, la distancia, la 
densidad ó cuantidad material, la tem peratura, e l  peso, etc., 
de los cuerpos; y  sólo podem os apreciar el cuanto de estas
propiedades, com parándolas con el vo lu m e n , la distancia, la 
densidad, la temperatura, el peso, etc., de otros cuerpos que to
m am os respectivam ente por unidades, considerándolas com o si 
fuesen conocidas; pero que realm ente descon ocem os en su va
lor  absoluto. (2) (3)

43. Entre las cualidades de los cuerpos determ inables cuan
titativamente, h a y  una im portantísima, por considerarse en cier
to  m odo, com o esencial para su existencia. Si im aginam os
un c u erp o, podem os prescindir, h acer  abstracción de su pe-

( 1) Expresión es un signo m anifestativo  de las ID EAS y representativo de las c o 
s a s . — U n  monumento ú  obra pública  que se levanla para m emoria de alguna cosa; 
un paisaje  ó representación artística , por medio de la t i n t u r a ,  de c i e r t a  e x t e n 
s i ó n  de un país; la palabra ó sonido escrito, son e x p r e s i o n e s .

(2) Hablando en rigor la magnitud no puede valuarse sino por comparación: 
no hay cosa grande ni pequeña por sí m ism a ó de un modo absoluto en el mundo 
m aterial sino con relación otra cosa.[33 Tales son las razones expuestas por el Señor Rubio D íaz, em inente m ate
mático español, á quién seguimos en muchos puntos; por las cuales, la unidad  (e le 
m ento invariable), y el valor absoluto de las magnitudes las consideramos como abso
lutamente desconocidos; al contrario déla doctrina profesada poralgunos autores,quie
nes confundiendo el conocimiento meramente fa m ilia r  y relativo  que tenemos de 
las magnitudes con el real y  absoluto que deberíamos tener, enseñan que la unidad  
es siem pre una cantidad conocida.
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so, d e  su d e n s id a d ,  d e  su d u reza , de  su f r a n g ib i l id a d ,  d e l  
c o lo r ;  p e r o  es de  to do  p u n to  i m p o s i b le  c o n c e b i r l o  sin q u e  
o c u p e  un lu g a r  en  el e sp a c io ,  q u e  es  lo  q u e  c o n s t i t u y e  su 
e x t e n s i ó n .  (1)

La extensión tiene por cualidades esenciales la fo rm a  y  
la posición. En efecto, la extensión de un cuerpo (ó lugar de
term inable  que ocupa en el espacio), supone la idea de la li
mitación; ésta afectará necesariam ente alguna forma, cierto carác
ter ó aspecto particular debido á su estructura, y  he aquí lo que 
se llama figura;  además el cuerpo necesariam ente ha de estar 
en alguna parte, y  esta c ircu n stan cia ,  actitud ó estado, se de
signa con la palabra posición.

44. En las determ in acion es del espacio absoluto, infinito 
é inform e, q u e  son los cuerpos, debemos considerar, además, 
sus constitutivos elementales, esto es, los diferentes aspectos, 
sentidos ó direcc ion es con  relación á los cuales se c ircuns
criben y  lim itan, aum entan ó dism inuyen  de vo lu m e n  ó de 
tam año, originando en la mente el variab le  concep to  cuantita
tiva de la extensión.

Tales constitutivos (variables) reciben el nom bre de di
mensiones, y  se considera ordinariam ente tres¡  la longitud', la 
latitud  y  la profundidad.

G en eralm en te  hablando, entendem os por l o n g i t u d  la di
mension que constituye lo largo de un cuerpo por la parle en que 
lo miramos; por l a t i t u d ,  la que constituye lo ancho, y  por p r o 
fu n d id a d  ó g r u e s o  lo que form a su altura ó espesor. (2)

45. N o puede existir cuerpo alguna que no tenga estas 
tres d im ensiones juntas; pues por  pe q u e ñ o y  tenue que sea 
un cuerpo, necesariam ente existe en la naturaleza, extendién 
dose en  toda d irecc ión  y  en cualq uier  sentido, esto es, te 
n iendo algo de  largo, de ancho y  de profundidad ó grueso.

Sin em b arg o  por  la abstracción prescindim os de una ó más 
d im ensiones; así cuando hablam os de la profundidad de un 
río, por e jem p lo ,  no atendem os á lo que coge de largo ni de 
ancho.

46. D istinguirem os, pues, en relación al núm ero de di-

[ 1 ]  L a  E X TE N SIÓ N , c o n s id e r a d a  a b s t r a c t a m e n t e ,  ó  d e  u n a  m a n e r a  g e n e r a l,  es la 
posición de partes fu e ra  de partes, ó  s e a  todo lo que tiene dim ensiones. — E l  e s p a c i o  
es e l  lugar, extensión continuada, ámbito ó capacidad inmoble y  sin  limites, que re
sulta de todos los cuerpos del mundo coexisten tes en una serie continua; es todo lo que 
rodea y  abraza a l universo m aterial. — F ilo s ó f ic a m e n t e  c o n s id e r a d o :  es la continuidad  
de la m ultiplicidad eoexistente; como e l  TIEM PO  es la continuidad de la m ultiplicidad  
sucesiva. E x p e r im e n t a lm e n t e  espacio y  ttempo s o n  c o r r e la t i v o s ,  y  m e r c e d  á  e s t a  c o 
r r e la c ió n ,  c o n c ie r ta n  la  movilidad, e l  cambio d e  n u e s t r o s  e s ta d o s  c o n  la  p e r m a n e n c ia  
d e l  s é r  q u e  lo s  s u fr e .

[2J E s t a  ú lt im a  d im e n s ió n  s e  la  s u e le  n o m b r a r  altura, profundidad 6  grueso, 
s e g ú n  s e a  e l  o b je t o  á  q u e  s e  a p l ic a ;  s i  é s te  fu e s e  p o r  e je m p lo ,  u n  á r b o l ,  u n  e d if ic io ,  
un  m o n te ,  e t c . ,  d ir ía m o s  su  a ltu ia ;  s i  u n  r ío ,  u n  e s t a n q u e ,  u n  fo s o , e t c . ,  s u  p rofun 
didad;  s i  u n  l i b r o ,  m a d e r o , la d r il lo ,  e t c . ,  s u  grueso ó  espesor.
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m en sio n es ,  tres especies de extensión: la extensión en sola lon
gitud 6 en una dimensión que se llama l í n e a ;  la extensión en lon- 
g  tud y  latitud solamente, que se llama s u p e r f i c i e ;  y  la extensión 
en longitud, latitud y  profundidad, que se llama c u e r p o  s ó l i d o  ó  
v o l u m e n  g e o m é t r i c o .  La primera, o b jetivam eute  considerada, es 
el l í m i t e  de la s e g u n d a ;  y  ésta de la extensión integral, completa é  
indivisa que es el cuerpo geom étrico, el cual se presenta en pri
m er térm ino á nuestros sentidos, no p udien do los o t r a s  d o s  
tener existencia real y  concreta fuera de él, pero si una exis
tencia independiente y  meramente racional en la m ente que l a s  
concibe.

El p u n t o , c o n s id e r a d o  g e o m é t r i c a m e n t e ,  es u n a  cosa, un 
e n t e  ideal q u e  no t ie n e  d im e n s ió n  a lg u n a,  q u e  re p re se n ta  el 
l ím ite elemental,  la carencia de e x t e n s ió n ;  tal es la e x 
t r e m i d a d ,  ó in te r s e c c ió n  c o m ú n  de  dos l ín e a s,  la c u a l  t e n ie n d o  
en  c o n c r e to  p o s i c i ó n ,  p ero  n o  d im e n s ió n  en lo n g i t u d ,  la t itu d  
y  p ro fu n d id a d ,  s irv e  para d e t e r m in a r  el lugar.

47. C om p a ran d o un número con ótro, percib im o s que son 
iguales, ó que úno es mayor y  ótro m enor. Esta cantidad 
de las agregaciones se distingue de todas las otras por un 
carácter peculiar: sus increm entos ó aum entos infinitam ente 
p equ eñ os  y  sucesivos, son perfectamente distintos, y  tan fáci
les de discernir, com o de representar en la m em oria y  en el 
len guaje  ó nom enclatura matemática.

48. Supuesto que d e t e r m i n a r  una cantidad es hallar ó 
designar otra cantidad de la misma especie, pero fam iliar ó co n o 
cida, á la que sea igual la primera, determ inam os una can
tidad numérica ó discreta, m ediante la igualdad entre ella y  otra 
cantidad n u m érica  conocida. Esta segunda es la medida de la 
cantidad que se compara con ella y  que ella representa y  da 
á conocer (n ?  32).

49. Era indiferente (núms. 35 y  41) elegir  para m edi
da de las cantidades numéricas cualq uier  especie de cantidad nu
mérica, con tal que nos fuese familiar, y  pudiésem os hallar 
fácilm ente la igualdad entre el más ó menos de la cantidad
mensurante; y  el más ó menos de los números q u e quisiésemos
mos m edir  ó representar con ella. Un agregado cualquiera  que 
se prestase indefinidam ente á estas dos co n d ic io n es ,  podía 
servirnos de medida de las cantidades num éricas de los demás 
agregados.

50. La naturaleza nos dió en los dedos de las m anos
el primer agregado que nos sirvió  de m e d i d a .  Esíe agregado se
presta fácilm ente á la computación, cuenta ó medición de las can
tidades num éricas, pues lo llevam os con nosotros mism os á 
todas partes; y  com o nos es tan familiar, sus variedades de 
más y  menos representan al en ten dim iento  con la m a yo r  clar i
dad las cantidades num éricas, ó adoptando el modo com ún  
ó abrev iado de expresar esta idea, los núm eros ó m agnitudes 
.discretas que m edim os con ella.

5.1. Los signos n u m éric o s  de los r o m a n o s  son en gran
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parte geroglificos miméticos, esto es, s ím bolos ó expresiones figu
radas, que representan d irectam ente la imagen, así c o m o  las 
variaciones de más y  menos de esta c a n t i d a d  m e n s u r a n t * .  Los 
signos I, II, III, IIII, pues en lo antiguo no se usó el signo 
IV , representan otros tantos dedos de la mano; el signo V  
representa los cinco dedos de la mano extendida; los signos V I ,  
V II ,  VIII ,  V IIII,  (en lo an tiguo  no se usaba el signo IX) 
representan la una m ano, y  además, úno, dos, tres ó cuatro 
dedos de la otra; y  el signo X  que se co m p o n e  de dos V V  
unidos por  los vértices, representan todos los dedos de am
bas manos extendidas.

P ero  este agregado mensurante no se prestaba con facili
dad á los increm entos ulteriores de la cantidad num érica. Pa
ra extender su aplicac ión, se hizo necesario m ultiplicar  las 
manos, representando sobre una superficie tantas manos ó d e
dos com o se requería  para la igualdad  de m edida. C o m o  el 
signo sim ple de más valor  era el n úm ero diez, procediendo 
de diez en diez nos fam iliarizam os con la progresión décupla, 
adoptada en la m ayor parte de las lenguas para la indicación  
de las cantidades numéricas. S iguiendo este proceder que aca
bamos de indicar, se pudieron representar fácilm ente aquellas 
cantidades num éricas que no exigían  gran n úm erp de signos. 
Llegóse hasta X X X X V IIII ,  geroglífico de n u eve  manos y  cua
tro dedos, ó cuarenta y  nueve unidades.

52. El len gu aje  nos presentó luego un instrum ento más 
más cóm odo. P usim os nom bres á los n úm eros, y  ligamos es
tos n om bres únos con otros en la memoria, com pusim os la 
serie 1, 2, 3, 4, 5, etc . ,  susceptible  de continuarse indefini-  
m ente, hasta donde quis iésem os, añadiendo n uevos nom bres 
simples y  com puestos,  paralelos á los signos de la n um era
ción arábiga. Si se presenta, pues, un agregado de granos y  quie
ro determ in ar su núm ero , no hay  más que aplicar la serie 
de nom bres que llevo  co n m ig o , á la serie de granos que ten
go delante, pron uncian do al v e r  el prim ero, úno, al tocar  ó 
v e r  el segundo, dos, y  así sucesivam ente, hasta que no que
de n in gun o. C ada  úno de estos n om bres me indican el lu
gar que ocupa en la serie, y  el nom bre que corresponde al 
ú ltim o grano me sugiere todos los pasos por los cuales he 
l legado ó puedo  llegar hasta él, y  me prop orc ion a  así el p o
der representarme con claridad á mí m ism o y  á otros el nú
mero total de granos.

53. El p roceder artificial, con  que form am os estos nom 
bres, continuando la serie hasta donde queram os, n os sum i
nistra una serie infinita de m edidas, que se prestan á todas 
las cosas imaginables, y  que se puede llevar á todas las partes 
de la m em oria, y  que aplicándose con suma facilidad á los nú
meros de cuantos agregados percibim os ó se nos ofrece indi
car á otros, tienen además la ventaja  de expresarse con una 
claridad y  precisión  á que no alcanza el lenguaje  en ningu
na otra especie de relaciones.
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54. A  la verd ad  son pocos los números q u e perm iten 
representarnos distintamente en el entendim iento. ¿En qué se 
distingue la representación mental de veinte m il de la repre
sentación mental de ciento treinta mil?  Pero no es necesario  ir 
tan lejos. ¿En qué se distingue la representación mental de 
veinticinco de la representación  mental de veintiséis? Los n om 
bres nos bosquejan  im ágenes confusas del procedim ien to  por 
el cual pudiéram os llegar hasta ellos, si lo intentásemos; imá
genes en q u e  sólo co lum bram o s á bulto  agregados más ó 
m e n o s  grandes, pero indeterm inados, y  tanto más indistintos 
y  obscuros, cuanto más avanzamos en el procedim ien to, y  más 
rápidam ente se forman. No nos queda, pues, por este m edio 
«n el entendim iento otra señal distintiva de un n úm ero par
t icu la r  algo e levado, que el nom bre mismo con que lo pro
n u n ciam o s y  que tenem os la facultad de descom p on er,  aun
que casi nunca apelamos á ello. Nos valem os en este caso, 
c o m o  en otros m uchos, de ideas-signos, que hacen  las veces 
de verdaderas ideas, y  que sólo despiertan som bras y  rasgos 
indefinibles, partos caprichosos de la im aginación. ¿En qué 
consiste, pues, la claridad y  precisión  de las determ in acio
n es numéricas? U n icam en te en la facultad de d escom p on e r
las, em p lean do para ello diferentes múltiplos de la unidad 
principal.  C o n ce b im o s fácilm ente el uúmero nueve, com o com 
puesto  de dos agregados cuatro y  cinco, ó los agregados dos y  
siete. C o n c e b im o s  fácilm ente el número diez, que se llama dece
na, com o com puesto por ejem plo  de los agregados seis y  cua
tro. C o n c e b im o s  en seguida el número ciento, llamado centena, 
com o com puesto de diez decenas; el agregado mil, llamado millar,  
co m o  com puesto  de diez centenas; el agregado 962$  com o com 
puesto de nueve millares, seis centenas, dos decenas y  cinco unida
des, etc.

55. Bien es verdad que á los pocos pasos que diésemos 
e n  esta descom p osic ió n  misma, no dejaría verdaderas ideas ó 
representaciones m entales, se haría poten cial  en ve z  de ac
tual, pero siem pre nos proporcionaría  den om inaciones p r e c i
sas de la diferencia, y  de cualesquiera otras relaciones elementales, en
tre dos núm eros cualesquiera; y  nos habilitaría  para ejecutar  
sobre sus nombres, ideas-signos de los núm eros, raciocinios pro
lon gados y  exactos; á  que la escritura, es decir,  la A r i t m é t i c a ,  

ha dado una sum a facilidad y  seguridad.
56. H em os visto en el núm ero 44, como la exten

sión, considerada sus dimensiones, es otra de las cualidades á que 
con frecuencia  asociamos la idea de cant dad, q u e en este sen
tido particular, suele decirse más propiam ente grandor, magni
tud ó tamaño.

Determ inam os la cantidad de la extensión de una cosa, ó
para expresarnos con más brevedad, determ inam os la extensión
de una cosa, com parándola  con  otra exten sió n  de la misma 
especie, que le sirva de m edida. Prefiriéronse para medidas 
las extensiones más conocidas de todas y  q u e pudiesen ha-
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liarse á la mano, siem pre que se trate de aplicarlas física
m ente á las otras. Tales fueron, por ejem plo, la longitud 
del pie humano para medidas de longitudes; la superficie del pie 
cuadrado para medidas de superficies, y  el v o lu m en  del pie cúbico 
para medidas de volú m enes. Pero siendo extrem adam ente va
ria la longitud del pie del h om b re  adulto, se hizo necesa
ria fijarla, sustituyendo una plancha de madera ó de metal de lon 
gitud determinada, la cual ha conservado en m uchos países el 
nom bre de pie. Ten em os varias medidas de longitud, comcv 
pulgada, palmo, pie, vara, milla, legua, etc.;  lo mismo se 
verifica en las otras especies de extensión P ero  aunque tu
viéram os m uchas más ¿cóm o pudiéram os determ inar por ellas 
mediante las relaciones de igualdad, modos tan diferentes é 
infinitaments varios, com o los de la cantidad de extensión? 
El n úm ero suple esta falta. U n a vez  conocida, por ejem plo, 
la lon gitud  del pie, podem os dar por conocida la longitud de 
tantos pies, cuantos fuesen necesarios para igualar colocados 
continua  y  sucesivam ente la longitud de que se tratase. 
Adop táro nse  al m ism o tiem po otras medidas mayores ó  menores 
que tenían determinadas relaciones con el pie, com o la va
ra (tres pies), la pulgada (duodécim a parte del pie). D iéron- 
se así mismo n om bres, para la c om odidad  del len gu aje  y  de 
la representación cuantitativa á los múltiplos de estas medidas, 
y  en lugar de cierto núm ero de centenares ó millares de 
pies, se dijo un estadio, una milla, una legua. Form ando de 
la misma suerte agregados de décimos, centésim os, m ilésim os 
del pie, ó de cualq uier  lon gitud  fam iliar , podem os ya m edi- 
y  representar una cantidad de esta especie con cuanta preci
sión queram os.

57. La palabra medida significó dos cosas: la cantidad en
tera con la cual igualam os otra, y  en este sentido, que es en
la que hem os usado hasta aquí, la medida de la longitud 
de esta mesa ú otro objeto cualquiera, es 7 pies, 8 pulgadas 
y  32 centésim os de pulgada, ó la unidad de medida, esto es, la 
cantidad que tomada cierto n úm ero de veces es igual á otra 
cantidad; y  en este sentido la expresión anterior de la lon 
gitud de la mesa en vu e lv e  tres unidades diversas, el pie, la 
pulgada  y  el centesimo de pulgada. Para evitar dudas, diremos 
en el pr im er  sentido m e d i d a ,  y  en el segundo u n i d a d  de 
me di da .

58. En el níísnero p r o p i a m e n t e  d i c h o ,  que es la agrega
c ió n  de indiv id uos semejantes, v. g., hom bres, árboles, ca
sas, h ay  una unidad natural que es el i n d i v i d u o :  es á saber,
el hombre, el árbol, la casa. Individuo es propiam en 
te aquello  que p o r  su naturaleza no puede dividirse  en otras 
cosas de su especie. Una mesa, por ejem plo, puede d iv id ir
se en m il pedazos, pero n in gu n o de éstos será ya una mesa. 
P or  el contrario, en una p orción  de agua, no habiendo pa
ra nosotros indiv id uo s, tam poco hay  unidad natural. Porque 
si tom am os esa p orción  y  la d iv id im os en cualquiera  núm e
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ro de partes, y  cada úna de éstas en otras m enores, hasta 
parar en  las más m ínim as partecillas perceptibles (molas), en 
cada subdivis ión  el agua perm anecerá  sem ejante á sí misma y  
s iem p re  agua.

59. V e m o s,  p u e s ,  q u e  l a  c a n t i d a d ,  m a g ñ i t u d  c u a n t i t a t i v a  ó  
c u a n t o  e n  s u  p l e n a  d e t e r m i n a c i ó n ,  p o r  l a  c u a l  s e  d i v i d e  ó  
r o m p e ,  d i g á m o s l o  a s í ,  e n  u n a  m u l t i t u d  d e t e r m i n a d a  d e  cuantos 
ó  d e  tamaños determinados,  e n t r e  s í  d i v e r s o s ,  p u e d e  r e s u m i r s e  
ó  s i n t e t i z a r s e  e n  l a s  d o s  s i g u i e n t e s  ( o r i l l a s  ó  dctcnniigildoiiPS 
p r e s ic ip a ie s :  ÚNA, indirecta y  mediatamente n u m e r a b l e ,  formando un 
todo completo, apreciable en partes, en unidades ó m e d i d a s  c o n v e n 
c i o n a l e s  completamente arbitrarias que pueden variar el infinito, sin 
que su concepto envuelva necesariamente la idea de la pIliniiidiHi; y  
o t r a  de propiedades contrapuestas, esto es, directa é inmediatamente 
numerable, compuesta y  divisible en partes que tienen su individualidad 
propia, y  que son realmente distintas, p u e s  q u e  e l  t o d o  d i v i s i b l e  
lo formamos con un acto del entendimiento y  partiendo de la semejan
za 'que hay entre ellas.

La prim era constituye, com o ya lo h em o s visto, la c a n 
t i d a d  , d i s c r e t a ,  n u m é r i c a  ó DISCONTINUA; y  la segunda la c a n 
t i d a d  m e n s u r a b l e  ó  c o n t i n u a ,  con o cida, generalm ente, aunque 
con p o ca  exactitud, con los n om bres de e x t e n s a  ó  g e o m é 
t r i c a ,

60. C on side re m os, en efecto, la lon gitu d  geom étrica  de un 
cam ino, ó la extensión superficial ó v o lu m é trica  de un espe
jo  perfectam ente pulim entado: no se observarán en dichas
extensiones, partes distintas ó separadas de otras por magnitud 
ó  individualidad, esto es, partes cuantitativas que se distingan 
únas de otras, form ando in d iv id u o s independientes y  semejantes 
en n a t u r a l e z a ,  sino que con anterioridad á toda operación  
intelectual constituyen por sí mismas un todo, en el que están 
intim am ente ligadas desde el pr incip io  hasta el fin, sin que 
las partes im aginables se distingan únas de otras, más que 
p or el lugar del espacio que ocupan, más nunca por la suce-  
c ión ó  l ímites tangibles que en ellas podem os distinguir. 
Esta c a l i d a d  de las cantidades geométricas de no tener partes cuanti
tativas naturalmente distintas, ó de sucederse las tinas ó las ótras sin 
interrupción ó límite fijo, constituye la C O IltillIlid iH l de la extensión.

61. A l  contrario si se observa las magnitudes num éricas m úl
tiples, existentes en la n a t u r a l e z a ,  com o la reunión de libros 
q u e forman una b ib lio teca ,  ó de montañas encadenadas á larga 
distancia, form ando una c o r d i l l e r a ;  una constelación, un ejército, 
etc.,  vem os un t o d o ,  respectivam ente formado por  individua
lidades ó partes, que aunq ue semejantes, sin em bargo no tiene 
enlace natural ó un ió n  entre ellas, de m odo que su separa
ción ó individualidad externa  y  tangible se encuentra  natural y  
com p letam e n te  definida.

(  Continuará)


